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llas, su muerte, el pasado 20 de junio, a sus casi 62 afogigonal,

nos parece un acontecimiento no sélo lamentable, sino 4) si X admitef : X — P' de grado4, entoncesX se llama

también prematuro. tetragonal.

Su perdida es motivo de duelo especial para todos los que alguna yna notacion clasica para los casos 2)- 4) es decirXjuine,
vez fuimos sus alumnos o nos consideramos sus allegados acadérwz'spectivamente, ugs, g1 6 gi. Estas propiedades son especiales
cos. La irfluencia del legado que Sevin nos dejo, es en la actualidad; consjderamos curvas de género alto. Por ejemplpyx si= 1,2,
incalgulable. Su partida esta tan cerca en el tiempo que no podrigspioncesy es siempre hipereliptica. $k = 3, entoncesX es tri-
mos juzgar ahora con objetividad su verdadero §igaio para las  gonal pero en general no es hipereliptica. La curva general de género
matematicas en Meéxico. 7 no es hipereliptica, trigonal, ni tetragonal.

Estas paginas son un intento por sintetizar la obra matematica pu- aggciada a toda superfe de RiemannX, de género al me-
blicada de Sevin Recillas. Otra parte importantisima de su creacidfjos | existe su variedad Jacobiada’, un toro complejo que se

cientfica quedd dispersa en cartas, en conversaciones, en intervea—eﬁne como H° (X Q&)*/Hl (X,Z), la inclusion Hy(X,Z) C
ciones en seminarios. Este es también mi sincero y sencillo homenggo  x Q)" esla inducida por la sucesion exacta ([31])’:

je ala persona quefiuy6 decisivamente en mi formacién académica
y humana.

3. los que conociamos la vitalidad y energia de Sevin Reci-  3) sj X admitef : X — P' de grado3, entoncesX se llama

0—-2Z—0—0" =0, 0,1

.. L. . y la dualidad:H°(X, Q%)* ~ H'(X,Ox). La integracion sobre
0. Introduccion: superficies de Riemann  unabase dé®(x, Q) ~ €7 define una inmersién holomorfa:

compactas y variedades Jacobianas

a: X — JX,
En esta seccion establecemos brevemente los conceptos fundgonocida como la aplicacién de Abel.
mentales en que esta basada toda la obra de Sevin Recillas. JX no es sélo un toro complejo. Usando un argumento clasico

El término supeficie de Riemann compacta, sera libremente in- sopre “factores de automorfia” es posible construir la llamada fun-
tercambiado por el de curva algebraica no singular, irreducible y progign theta de Riemann. En términos mas modernos, estdisani
yectiva déinida sobreC, o simplemente una curva. Dada una apli- que existe un kirado en rectas holomorfo sobf& que tiene exac-

cacion holomorfa entre curvas tamente una seccién holomorfa no cero, salvo multiplicacion por
constantes. Es decifiX es una variedad abeliana principalmente
[+ X =Y, polarizada, de acuerdo a la siguiente:

el gradon de f se déine como el nimero de puntos en la preimagen Definicion 0.1: A una pareja(A, L), con A un toro complejo

de un punto general € Y. Este nimero esta bienfitedo, los pun- ~ proyectivo y L un fiorado en rectas holomorfo amplio sohre
tosy tal que su preimagen consta de menos puntos se llaman valor&®n h°(A, L) # 0 se le llama una variedad abeliana. Si ademas
de ramficacion. Existe una manera de contar “multiplicidades” en h°(A, L) = 1 se llama variedad abeliana principalmente polariza-
las preimagenes y de este modiguala a la cardinalidad de la prei- da, yL se llama polarizacién principal.

magen de cualquier puntg.se llama usualmente cubriente de grado  La variedad Jacobian&X tiene la propiedad de parametrizar ha-

ndeyY. ces lineales holomorfos de grado cero, moédulo isdistons. Esta
FilemosY = P', esto esY es la esfera de Riemarfhu {0}, interpretacion se deriva una vez mas de la sucesion exacta 0.1, to-

entonces: da vez quel* (X, O%) parametriza a las clases de haces lineales
1) si X admite una aplicacién holomorfd — P! de gradol, holomorfos y la aplicacién:

entoncesX es isomorfa &' y se llama racional,
2) si X admitef : X — P! de grada2, entoncesX se llama cy HI(X, O%) — HZ(X, 7)~7Z,

hipereliptica,

envia un haz lineal en su grado, es decir, en el nimero de ceros de
una seccién holomorfa general.
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Finalmente, serd esencial considerar los espacios de motjui Los espacios de Hurwitz parametrizan clases de istisnoos de
A,. Estas variedades algebraicas parametrizan clases de equivalecubrientesy : ¢ — P, con el género d€’, el nimero de valores
cia de supdicies de Riemann compactas de géngsovariedades  de ramficacion, y el grado de fijos.

abelianas principalmente polarizadas de dimengi{83]). Sus di- Una aplicaciérx de este tipo esta determinada por un homomor-

mensiones son, respectivamerdig¢— 3y % La asignacion: fismo de gruposr; (P' — B) — S, conB el conjunto de valores
de ramficacion den y S,, el grupo de permutaciones ddetras.

X — JX, Recillas combind este modo de construir cubriente®teon

define un morémo algebraico: ciertos homomdismos naturales dg, — S.», para algunos: que

dependen de, y de este modo dedujo la existencia de morfismos
ti My, — A,. dominantes (esto es, de imagen densa) entre diferentes espacios de

Hurwitz.

Tenemos el célebre ([31]): L I .
Teorema de Torelli. La aplicaciént es invectiva Concretamente, en la demostracion del teorema, utilizé la exis-
) P y ) tencia de un mdismo dominante

Con estos antecedentes podemos adentrarnos en las contribucio-
nes fundamentales de Sevin Recillas a la teoria de curvas y sus jaco-
bianas. K :H(4,s) — H(3,s),
dondeH (n, s) denota el espacio de cubrientesidede grada con

., . . s valores de ranfiicacion. Este mdismo K esta determinado por el
1. La construccion de Recillas Yy la fora cocienteSs — Ss con ncleo el grupo de Klein.

de |a aplicacic')n de Prym Debemos resaltar que la teoria de los espacios de Hurwitz era to-
talmente novedosa al principio de la década de los 70. Su utilizacién

Dada una aplicacién holomorfa : X — Y entre dos super- POT parte de Sevin es una prueba mas de la gran actualidad y origi-
ficies de Riemann compactas el levantado de haces linedlae de Nalidad de sus trabajos. . . .
una aplicacion: Un caso de la construccién de Recillas es particularmente impor-
tante: el casgc = 4, y consecuentementgy = 3. SeaR, el
ffJy - JX. espacio parametrizando pare{é% i), conC' una curva de génerb
e ¢ un cubriente doble d€'. La variedad de Prym es entonces una
variedad abeliana principalmente polarizada de dimersibobte-
$emos una aplicacion:

La imagenf*JY C JX, ddine un subtoro complejo déX.

Se sigue de un teorema clasico de Poincaré que existe un “compl
mento” paraf*JY . Esto es, existd® C JX, variedad abeliana, tal

ue:
q P:Rs— .A3~
+:Px frJY —JX Una consecuencia del Teorema de Torelli es que el elemento ge-
neral ded; es una variedad jacobiana de una curva de géhédtsta
aplicacionP, conocida como la aplicacion de Prym, es dominante,
precisamente por la construccion de Recillas, ya que toda curva de
génerot es trigonal, y toda curva de gené&es tetragonal. Como

es sobre YN f*JY esfinito. EstaP seria la d&nicion mas general
posible de variedad de Prym asociada a una aplication

Sin embargo, los casos realmente importantes ocurren cuando
resulta ser principalmente polarizada (vefinieion 0.1).

Entre estos casos se encuentra la situacion ery qagede grado

2'y no ramficada. Un resultado elemental de la teoria de digies dim Ry = dim My =9

de Riemann, el teorema de Riemann-Hurwitz, nos indica que en ta},

casogx = 2gy — 1. En este caso, si denotamos for la polari- . 3-4

zacion principal de/ X, entonceslg|p = M®?, dondeM es una dim As = —= =6,

polarizacion principal par& ([29], [34]). la fibra general deP sera de dimension 3. Tiene sentido entonces
Un problema esencial aqui es determinar cudid\/) es iso- preguntarse por una descripcion de estesfi

morfa a la variedad jacobiana de alguna sfiperde Riemann. Es  ~ gp yno de sus trabajos mas hermosos ([13]), mezcla de resultados
con este problema con que esta relacionada la célebre construcCiisicos, técnicas novedosas y cuidadosos calculos, Sevin demostr6
de Recillas. En 1974 ([31]), S¢V|r_1 Recillas, que llevaba apenas un afigue parad € A; genéricad = JX, lafibra de la aplicacién de

de doctorado, demostré el siguiente teorema: N Prym es biracionalmente equivalent&@X ), la variedad de Kum-
Teorema de RecillasSeaC una curva trigonal de génergy C' — mer deJ X, que se déine comok (X) := JX/{=£1}.

C un’ cubriente2 : 1 no ramficado. Existe una curvX’ tetraggnal Estudiar con detalle Ifibra de esta aplicacion, para toda e

de génergc —1tal queJX ~ P(C/C). Inversamente, la variedad As y obtener una descripcion biregular @ ! (A) fue una de las

jacobiana de cualquier curva tetragonal es isomorfa a la variedad ypsesiones matematicas de Sevin. La tesis doctoral de Laura Hidalgo
de Prym de un cubriente doble no raré#do de una curva trigonal. Solis estuvo dedicada a este tema.

En este enunciadd?(C'/C) denota la variedad de Prym (princi-
palmente polarizada) asociada al cubrigfite~ C. Tan importante
como el teorema es la demostracién del mismo, conocida como IQ_ Resultados varios Sobre curvas espe-
construccion de Recillas. .

La demostracion hace uso, fundamentalmente, de dos hechos: @IaleS
criterio de Masiewicki, que permite idefitiar cuando una curva
(C, %), conx una involucién holomorfa, y un mismo¢ : C — A, Entre la segunda mitad de la década de los Thgles de los
A una variedad abeliana principalmente polarizada, determinan uB0, Sevin Recillas publicé varios trabajos sobre propiedades de cur-
isomorfismoP(é/*) ~ A;y la existencia de ciertas aplicaciones vas especiales, es decir, familias de curvas caracterizadas por ciertas
definidas entre espacios de Hurwitz ([2]). propiedades que defn cerrados eM,.
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Para Sevin las matematicas estuvieron siempre estrechamenri@cia notar. Uno era un articulo de Narashiman y Seshadri sobre el
unidas a la amistad. Sus colaboradores y personassadicadémi-  divisor Theta generalizado, el otro, una carta de Verdier, donde es-
camente eran casi siempre sus amigos. Entre los nombres de shezaba una respuesta al problema de descomposicion de Jacobianas
amigos, cercanos también desde el punto de vista profesional, h&on accién de grupo.
bria que mencionar en primer lugar a G. R. Kempf (una sugerencia El problema es relativamente sencillo de describir. $ama su-
de Kempf permitié a Sevin completar la demostracion del teoremgefficie de Riemanngx > 3, tal que el grupo de autonf@mos
explicado en la seccién anterior). holomorfos deX:

Varios de los trabajos de la época que ahora resefiamos fueron
en coatuoria con su amigo el geometra italiano Andrea del Centina. G = Aut(X) # id.

Solo como una muestra del tra_bajo de Sevin en esta épqca seﬁale-El conjunto{ X € M, | Aut(X) # {id}} es un cerrado.
mos el tra}bf?uo ([9]), dor]dg Recillas y del Centina caract.erlzan alas Todoo € Aut(X) induce un automéismos € Aut(X), de
curvas elipticas-hiperelipticas. Estas son cuiWagie admiten una hecho:
aplicacion2 : 1:
Aut(JX)/{£1} ~ G.

| o También tenemos una accion inducida@een I°(X, Q%) ~
congp = 1. Una curva de gengr})se Ilam,a.ellptlca. , ToJ X, el espacio tangente.BX en el puntd). ComoH° (X, Q%)
La caracterizacion en cuestion es dificil de explicar en este bregq | espacio vectorial de dimensigisobreC, la accién de lo

ve espacio, pues implica introducir varios conceptos de la teoria dﬁescompone en suma directa de subespacios invariantes:
curvas algebraicas. Basta decir que esta formulada en términos de la

existencia de ciertas curvas ¢ contenidas en subvariedades con ToJX =Vi & ...V

propiedades especiales de tangencias. ] ] i
Una vez mas. este resultado esté relacionado con una novedosa SUrgen entonces varios problemas naturales: determinar cuantos
teoria de aquellos afios: la teoria de Brill-Noether. y de qué dimensién son estos subespacios, estudiar si son espacios

tangentes de subvariedades abelianagd Xe las posibles interpre-
taciones geométricas de estas subvariedades, y, en particular, deter-

3. Jacobianas con acciones de grupo y minar si son variedades de Prym de algln cubriente.
A la respuesta a estos problemas dedicé Sevin los ultimos afios

descom pOS|0neS aSOC|adaS de su vida. Con una mezcla de argumentos geomeétricos y de teo-
- L ; ) ria de representaciones de grupos, y con la colaboracion de distintos

Este tema fue el ultimo al que se dedico Sevin, y sin duda uno denatematicos, obtuvo una multitud de resultados en estos temas, de-

los mas fructiferos de su carrera. Tiene, ademas, una dimension Ny roljando ejemplos y técnicas de calculo. Entre sus colaboradores

mana particular, pues esta vinculado a la amistad que lo unié alos ingg esta etapa se cuentan Rubf Rodriguez, H. Lange, A. Rojas, A.

tegrantes del grupo de geometria compleja chileno y a los geometras,rocca, A, Sanchez Argéez (que realizé su tesis doctoral en este

del departamento de Matematicas de la Universidad de Salamanc?ema), J. M. Mufioz Porras y F. Plaza ([17], [21], [23] a la [28]).

por un lado, y al Prof. Herbert Lange, por otro. ~ Unarevision de todos estos trabajos (y de otros todavia que toda-
La idea de este programa de investigacion surgio de conversaciQyig ng se publican) y una conceptualizacién generalizadora de ellos

nes de Sevin con J. L. Verdier. Recuerdo que cuando llegué a MéXizg sin duda tarea esencial y todavia por realizar.

co, en 1991, habia dos documentos que Sevin repetidamente me

Y - F,
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